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6. Ubung zur Funktionentheorie 2: Riemannsche Flachen
Abgabe: Donnerstag, 21. Mai vor der Ubung

Aufgabe 1
Seien abelsche Gruppen und Homomorphismen wie im folgenden Diagramm gegeben.
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Wir nehmen an, dass 6109 = 0 und 5100 = 0, so dass wir Gruppen H := kerd;/im dy und
H = kerd;/imdy definieren kénnen. Wir nehmen weiter an, dass im obigen Diagramm
beide Quadrate kommutieren, dass also ty.10r = Oty fiir £ = 0,1 gilt.

Zeige, dass durch ¢ ein Homomorphismus H — H definiert wird.

Aufgabe 2 )

Sei F eine PRAgarbe auf dem topologischen Raum X, und sei U eine offene Uberdeckung
von X. Genau wie fiir Garben definiert man Cohomologiegruppen H YU, F) und Homo-
morphismen #¢: H (U, F) — H'(V,F) falls V eine feinere offene Uberdeckung von X
ist.

Gib ein (moglichst konkretes) Beispiel von Daten (X, F,U, V) so dass #4f NICHT injektiv
ist.

Aufgabe 3
Sei X eine Riemannsche Flache und sei F eine Garbe abelscher Gruppen auf X. Zeige,
dass H'(X,F) mit reprisentantenweiser Addition zu einer abelschen Gruppe wird.

Aufgabe 4
Sei X eine Riemannsche Fliche und sei F = £%! die Garbe der differenzierbaren 1-Formen
vom Typ (0,1). Zeige, dass H'(X,F) = 0.



