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1I.
Ueber die Porismen des Euclid und deren Divinatoren.

" Von Dr. M. Canrog,

Docent an .der Universitiit Heidelberg.

Wenn bei historischen Untersuchungen voun einer Verschiedenheit der-
Schwierigkeiten gesprochen- werden kann, so gehdren sicher die Forschun-
gen zu den feinsten, bei denen es sich um die Wiederherstellung verloren
gegangener Werke aus mehr oder minder sparsamen Resten handelt, und
wo es folglich mehr als bei irgend einer anderen Arbeit nothlg ist, sich so
in den Geist des Autors zu versetzen und den Wlssensclmf'thchen Stand-
punkt seines Zeitalters so zu erfassepn, dass man sich mit demselben iden-
tificirt und die Divination des zu behandelnden Werkes melr eine Produc-
tion als eine Reproduc_tlon wird. Daraus erklirt es sich, dass wenn auch
viele Gelehite ersten Ranges sich mit solchen Untersuchungen beschiiftig-
ten, doch nuy bei Werken ein Resultat erschien, welcheg anch andere als
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den Torscher selbst befriedigen konnte, theils weil diese nicht im Stande
gewesen waren, die Grisse der Aufgabe zu bewdltigen, theils weil es schon
ein ecigenes Studium erfordert, nur ein Urtheil iiber derartige Versuche
abgeben zu kinnen. )

Nur selten gelang es spéter noch deutlichere Spuren des Verlorenge-
gangenen aufzufinden und einzig mdochte das Beispiel Viviani's sein,
welcher 1639 eine Divination des fiinften Buches der Kegelschnitte des

Apollonius von Pergi verdffentlichte, die schon wenige Jahre spiitor ihre -

glinzende Bestitigung in dem arabischen Manuscripte fand, welches durch
den Monch Golius aus dem Oriente mitgebracht, durch Borellius 1661
ibersetat wurde. '
Nicht so gut ward es den Wiederherstellern sonstiger Werke des Al-
terthums, die in ihren vielmehr schwierigen als dankbaren Forschungen
um so weiter von einander abwichen, je pflichtgetreuer gie sich von allen
neueren Kenntnissen entkleidet in die Natur des Autorg versenkt hatten.
Leicht erklirlich, hatte doch jeder mit scinen Konntnissen nicht seinen
eigenen Geist abstreifen konnen, und dieser ist zu verschieden , als dass er
picht von demselben Standpunkte ausgehend je nach seiner Individualitdt
unzihlige Wege sinschlagen konnte, einschlagen miisste, so dass €8 hier
in gutem Sinne sich bewihrt, was unser griosster deutscher Dichter vielleicht
otwas boshaft aussprieht: ,, Hs ist der Herren eigner Geist, in dem die Zei-
ten sich bespiegeln.®
Iin Werk, welches besonders die Aufmerksamkeit derer rege gemacht
hat, die gich gern dem Reize divinatorischer Untersuchungen hingaben,
sind die Ioglopave dos Kuelid, dessen Titel wir nicht einmal verstehen, da
die Modernisirung ,,Porismen“ '(porismcs) doch gewiss keine Uebersetzung
genannt 21 werden verdient. Mit diesem Werke wollen wir uns nun anch
einigermassen beschiiftigen, indem wir erstens die Ueberreste aus alter Zeit
angeben, von denen bei der Divination Gebrauch gemacht werden muss.
Zweltens nennen wir in chronologischer Reihenfolge die Forschungen, die
in dieser Bezichung angestellt worden sind. Drittens werden wir versuchen,
die Hauptansichten zusammenzustellen und einer Priiffung zu unterwerfen.

I. Von dem Material zur Wiederherstellung der Porismen

des Euclid.

Dieses Material selbst ist Nichts weniger als gleichartig. Es besteht
pimlich ausser in solchen Stellen, die sich speciell auf die Porismen des
Fuclid beziehen, auch noch in solehen, wo von Porismen im Allgemeinen,
oder gar von Werken anderer Mathgmatiker die Rede ist, welche denselben
mitel fiihrten, aber. hiichstrwahrscheinlich einen ganz anderen Sipn mit die-
sem Worte verbanden, welches im Laufe der vielen Jahrhunderte durch
die es sich zieht, mehrfach die Bedeutung gewechselt zu haben seheint.

Ist namlich auch die Abstammung von mogifo — auf den Weg bringem,.
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unzweifelhaft und damit der Zusammenhang mit mwelpe, mit Pore, aber
auch mit parare gegeben, so ist das Wort selbst doch nur bei wenigen weit
auseinander liegenden Schriftstellern im Gebrauche, und zwar fast nue bei
Mathematikern. Es bedeutet dann in den hei Weitem hitufigsten Fiillen,
wo es als Ueberschrift einzelner Sitze erscheint (in den Elementen des
Euclid wie bei spiiteren Autoren) einen solehen Satz, den wir uns neben -
bei erwerben, der unmittelbar aus dem Vorhergehenden folgt, ohne eincr
neuen strengeren Herleitung zu bedtirfen; also das was man einen Zu satz,
ein Corollarium zu nennen pflegt. . Herr Terquem behauptet zwar
(Liowville , Journal des matiematiques XXI, 194) mogiope als Magazin bei Xe-
nophon gefunden zu haben. Da er indessen keine Stelle anfiiliut, so mich-
ten wir fast an einenIrrthum glauben, indem das Wort weder in dem vierbiin-
digen Lexicon Xenophon’leznn, ed. Sturzius, Lipsiae 1801 — 1804 tiberhaupt
vorkommt, noch auch in dem grossen Thesaurus Graccae linguac, T. 6, Paris
1842 —47 dieser Autor citirt ist. Wire aber selbst jene Angabe richtig und
diirfte daraus der Schluss gezogen werden, Euelid habe seine Schrift etwa
' ., Magazin geometrischer Sitze‘ nennen wollen, so wiirde dadurch doch
Nichts fiir die Bestimmung des Inhaltes jenes Werkes gewonnen sein.

Fiir diesen Zweck sind die Medppormai cvvayoyel des Pappus am
wichtigsten. Von diesem bedeutenden Werke aus der Mitte des 4 ten Jahr-
hunderts (also etwa 650 Jahre nach Euclid geschrieben) existiven zwayr auch
keine ganz vollstindigen Manuscripte, indem die beiden ersten Biicher fast
ganz verloren gegangen sind; doch ist das 7. Buch unversehrt erhalten,
welches das einzige ist, das uns hier interessirt. Die Einleitung zu diesem

_ Tten Buche nimlich ist sowohl bei Halley, Apoilonii Lergaei de seetione ratio-
nis, in 8% Oxoniae 1706 im Urtexte abgedruckt, als auch nach Vergleichung
der Manuscripte Nr. 2368 und 2440 der kaiserlichen Bibliothek zu Paris in
einem bald néher zu exwihnenden Aufsatze des Herrn Breton (de Champ)
in Liouville’s Journal XX, 2115 wihrend die lateinische Uebersetzung des
3. bis 8. Buches unter dem Namen Collectiones mathematicae von Comman-
dinus besorgt, in mehreren Ausgaben existirt, von welchen uns diejenige
vorliegt, welche Pisauri 1602 erschien. In dieser Einleitung werden ver-
schiedene Schriften d@lterer Mathematiker niher charakterisirt, welche iiber
die Elemente sich erhoben, und so ist auch von den Parismen etwas aus-
fiihrlicher die Rede. In einer deutschen Uebersetzung lautet der dahin zie-
lende Abschnitt etwa folgendermasseq: ‘

,,Nach den » Beriihrungen* kommen die 3 Biicher |, Porismen* des
Buelid, in vielen Beziehungen die kunstreichste Sammlung zuf Aaflisung

schwieriger Probleme und ganzer Klassen von Sitzen, wie sie die Natur -

in unbegrenzter Weise darhietet. Zu dem, was Euclid zuerst schrieb,

wurde auch Nichts hinzugefiigt, als dass einige ungeschickte Menschen vor

‘und zu einigen wenigen derselbfm zweite Lesarten (Sevréoug poagag) bei-

prachten. Denn jedes Porisma kann zwar in der Menge nach beschriinkten
2w
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Darstellungsweisen angegeben werden, aber Euclid gab immer nur eine
und diese nur sehr angedeutet (ziv pethiora Smeppaivoveay). Sie bieten
eine feine, natiirliche, nothwendige und allgemeinere Theorie dar, voller
Annehmlichkeit fiir die, welche sehen und finden (wogierv) konnen. Sie ha-
ben alle weder den Anschein von Lehrsiitzen noch von Aufgaben, sondern
von einer Gattung, die sich etwa in der Mitte hiilt, sodass der Ausdruck
derselben in die Form von Lehrsitzen und von Aufgaben gebracht werden
kann. Aus diesem Grunde haben viele Mathematiker, die nur auf die Form
des Augdruckes sahen, sie bald zu den Lehrsitzen, bald zu den Aufgaben
zihlen wollen. Dass die Alten den Unterschied der drei Gattungen besser
kannten, zeigt sich aus den Definitionen. Denn sie nannten den Ausspruch
sinen Lehrsatz, wenn es sich um den Nachweis (dmodeakw) des Ausgespro-
chenen handelte: eine Aufgabe, wenn es sich um die Construction (xere-
sxevy) desselben handelte ; endlich ein Porisma, wenn es sich um die Po-
rismirung (wogiopov) desselben handelte. Diese Definition des Porismas
wurde von den Neueren verindert, welche nicht Alles finden konnen, son-
dern auf diese , Elemente® gestiitzt, nur zeigen, dass das, was gesucht
wird, existivt (Jemviviev vt povov 7009 01 67l TO gmoé{uvov) nicht
aber dieses selbst finden. So schricben sie, obschon durch die Definition
selbst und das Erlernte widerlegt, nach einem Nebenumstande (dmo Gvpfe-
Bynorog): Bin Porisma sei das, was zur Hypothese eines Ortstheovems
fehle. Von dieser Gattung der Porismen sind die Oerter selbst eine Axt,
auch kommen Erstere hiufig in dem ,,aufgelosten Orte vor. Letatere
wurden nach Absonderung der Porismen gesammeft, mit Ueberschriften
versehen und iiberliefert, weil sie von grésserex Reichhaltigkeit als die an-
deren Arten waren. Wenigstens giebt es unter den Oertern: ebene, kor-
pexliche, linedre, endlich solche, die sich auf mittlere Proportionalen be-
zichen. Mit den Porismen andererseits ging es so: dex Vordersatz dersel-
ben wurde durch die Verdrehung (81d vijv oxohigTrze) VOR Vielen, was in
der Regel stillschweigend verstanden ward, so beschnitten, dass viele Ma-
thematiker nur einzelne Theile auffassten und das Nothwendigere der Be-
deutung verkannten.‘ 7 : .
Die nun folgende Periode ist offenbar so verstiimmelt und in den ver-
schiedenen Uebersetzungen so entgegengesetzt aufgefast, dass wir €s nicht
wagen, eine Interpretation davon zu geben. Doch scheint sie nicht von be-
deutender Wichtigkeit zu sein. Im Urtexte lautet sie: ITeguhafeiv 3¢ morha
Wi TQOTHOEL fuiere dvvardy & rovTolg, Od 76 %ol UT0V Edueidny U’lf
nohhd 2E xderov Hdovg Tedaxéven diha delyporog fyen modvmhndtes v
Shlya m@og aoyv. dedopévov Tov nowtov Pifitov Téfeney Spoedn mog
2netvov Tov Soyudesrégov elovs TV tomov, ¢ 0éxe 0 mAidos. Daranf
giebt Pappus ein Beispiel in dinem Satze, der der heutigen’ Theorie der

" Mrangversalen angehiéren wiirde, und den er in einer Allgemeinheit aus-

gpricht, welche er als sein Eigenthum documentirt, wenn auch mit den be-
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scheidenen Worten: Auch diese Verallgemeinerung sei dem Huelid woll
nielt mmbekamt gewesen.  Und endlich erscheint eine Art von Inlaltsver-
zeichmiss der drel Biicher Porismen, so coneis aber auch so gleichformig ahb-
sofasst, dass wir nicht wzweifeln kinnen, eg sei hier eince sum 'Theil wart-
liche Abschrift dessen vorhanden, was vielleicht in den Uchersehrifien der
cinzeluen Porismen enthalten war. So sind z B. alle diese Ausspriiche
Jdurch §re cingefiihyt, ohne dass ein regicrendes Zeitwort vorhergeht, worals
schon von Herrn Breton (de Chiamp) mit Reeht gefolgert wurde, es miisse
dies wohl die canonische Form gewesen sein, Oline cine Uche rsotzung
jenes ganzen Inhaltsverzeichnisses zu geben, wollen wir hier nuy Biniges
iiber das erste Buch anfithren, wo es heisst:

,, Inhalt des Folgenden: dass ein gewissor Punkt eine der Lage nael ge-
gebene Grade beschreibt; dass zwei gewisse Linien in gegebenem Ver-
hiltnisse stehen; dass eine gewisse Linie zu einem Abschnitie in gegc-
benem Verhiiltnisse steht; dass eine gewisse Linie der Lage nach goge-
ben ist; uw.s. w., w5 w.Y

Ueberdies enthilt das 7. Buch selbst noch 38 Siitze, auch fast alle in
die Theorie der Transversalen einsehlagend, die von Pappus als Lemnien
zu den Porismen bezeichnet werden und den Schluss dessen bilden, was
diesem Autor entnommen werden kann.

Etwa gleichzeitig mit Pappus lebte Diophant, dessen Bliithozeit
nach Nesselmann’s gelehrten Untersuchungen (Geschichte der Algebra
bei den Griechen, S.245—252) ctwa an das Ende des 4ten Jahrhunderts
f511t, wie ihn auch Abulpharajus in die Regierung des Kaisers Julianus
Apostata 361 —363 setzt. Auch Diophant scheint ein eigenes Werk |, 10-
rismen ¢ geschrieben zu haben, welches aber noch weniger Spuren hinter-
lassen hat, als die des Fiuclid. Nur an drei Stellen, néimlich bei der 3ten,
sten und 6ten Aufgabe des V. Buches, citirt Diop hant selbst Siitze aus
dieser Schrift, welehe Nesselmann foltrendernmssen iibersetzt :

,, Und da wir in den Porismen den Satz haben, dass wenn zwei Zahlon
so beschaflen sind, dass sowohl jede von ihnen als das Product beider cin
Quadrat wird, wenn man diesclbe gegebene Zahl dazu addirt, diese
7ahlen dann aus zwei auf einander folgenden Quadraten entstanden

“ ‘
sind , e 4

Und wir haben abermals in den Porismen clen Satz, dass wenn man
- zWBI auf einander folgenden Quadratzahlen eine andere Zahl nimmt,
welche um 2 grosser ist als die doppelte Summe j jener beiden, man dann
drei Zahlen von der Besehaffenheit hat, dass das Product von je zwemn,
scwohl wenn die Summe der beiden multiplicirten, als auch wenn die
dritte Zahl dazu addirt wird, ein Quadrat wird ¢,

Das letzte dieser Dmphan‘tlschen Porismen endlich,.welches sich wirt-

Jich nicht wieder herstellen lisst, hatte den Sinn, dass die Differenz zweier
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Kubikzahlen sich immer auch in die Summe zweier Kubikzahlen zerle-
gen lasse. . ‘

Noch einen dritten griechischen Schriftsteller giebt es, der hier in Be-
tracht kommt: Proelus Diadochus, aus dem 5. Jahrhundert. Von die-
sem werden zwei auf die Bedeutung der Porismen beziigliche Stellen an-
gefithrt, beide n soinem Commentare zu dem ersten Buche der Euelidischen
Rlemente, welcher im Urtexte als Anbang zu der Ausgabe des Euclid, Ba-
siicac 1533, fol. vorhanden ist and in lateinischer Uebersetzung durch
I'ranciscus Barocius noch besonders, Patavii 1560, fol. erschien. Die -
erste Stelle zu Buelid I, 1. (ed. Bas. p. 38, ed. Pat. p. 121) giebt an:

., Der Name Porisma wird fiir gewisse Probleme gebraucht, wie die Po-
vismen des Buclid; eigentlich aber hat er die Bedeutung, dass aus dem
Bowiesenen noch zugleich cin andercr Satz mit hervorgeht, ohne dass
wir uns denselben zum Ziele gesctat, und welcher deshalb Porisma ge-
nannt wird, als ein Gewinn, der nebenbei aus dem zur Sache gehorigen

Beweise gezogen wird."

Ist hier einerseits also angegeben, was die sogenannten Porismen des
Fuclid nicbt sind, so giebt die zweite Stelle etwas positivere Auskunft. Diese
Stelle zu I, 15. gehorig (ed. Bas. p. 80, ed. Pat. p. 173) heisst folgender-
massen: ’ '

, Porisma ist ein bei den Mathematikern gebrduchliches Wort von dop-
pelter Bedeutung. Hinmal nennt man es ein Porisma, wenn ein Satz aus
dom Bewoise eines anderen Satzes mit erhalten wird als Fund oder grade
vorhandener Gewinn hei dem Gesuchten, zweitens aber auch, wenn Et-
wag zwar gesucht wird, aber, um von der Erfindung Gebrauch zu machen,
und nicht von der Entstehung oder der einfachen Anschauung. Dass z. B.
dic Winkel an der Basis eines gleichschenkligen Dreiecks gleich sind,
muss aus der Anschauung hervorgehen, und #hnlich ist die Kenntniss
aller vorhandenen Dinge. Terner einen Winkel halbiren, oder ein Dreieck
verzeichnen, oder Etwas wegnehmen oder hinzusetzen, das Alles ver-
langt eine Ausfiihrung. Aber den Mittelpunkt eines gegebenen Kreises
finden, oder das grosste gemeinsame Maass zweier cqmmensurablen
Grigsen finden mund dergleichen mehr, das liegt in der Mitte zwischen
cinem Theoreme und einem Probleme. Da hat man es nicht mit der Ent-
stehung des Gresuchten zu thun, sondern mit dessen Erfindung, und anch
eine blosse Anschauung geniigt nicht. Man muss das Gesuchte in das
Gesichtsfeld bringen und vor den Augen ausfihren. Von diesér Art sind
auch die Porismen, welche Euclid schrieb, als or seineLBiicher ,, Aufga-
ben ¢ zusammenstellte. Doch von diesen Porismen wollen wir nicht wei-

ter reden.'
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1I. Von den Divinatoren der Porismen des Fueclid.

Waren wir genithigt, in dem vorigen Paragraphe siimmtliches Mate-
vial vorzufithren, zum Theil weil iiberhaupt noch keine deutsche Ueber-
setzung dieser Stellen verdffentlicht ist, zum Theil auch weil wir uns mit
den sonstigen Uebersetzungen in neuern Sprachen nicht immer cinverstan-
den erkliiven konnten, so wird es uns dafiir erlaubt sein, uns hier desto kiir-
zor zu fassen, da wir doch nur wiederholen kiénnten, was schon in Chas-
les, Geschichte der "‘Gcometrie (3.283 der deutschen Uebersetzung) ange-
geben ist, und hochstens einige neuere Arbeiten hinzuzufiigen hitten. Wir
wollen daher in der That nur diese letzteren angeben, fiir Alles friiliere auf
die erwihnte Stelle verweisend , und nennen somit:

Chasles, Geschichte der Geometrie, Note II1. (8. 278 — 286 der deut-
schen Uebersetzung);

Nesselmann, Geschichte der Algebra bei den Griechen, S, 437 — 446.

Breton (de Cham 1)) in den Comples rendus de I' Académie des sciences
vom 29. October 1849 und 6. Juni 1853 und namentlich in Liowsille,
Journal des mathématiques T. XX, p. 209 —299 ; .

Ch. Housel in Liowville, Journal des mathématiques, T. XXI, p. 193 bis
209 (Maiheft des Jahrganges 1836). *

111 Inhalt der Porismen nach den verschiedenen Ansichten.

Btwas ausfithrlicher wieder werden wir in diesem dritten Paragraphen
uns aussprechen iiissen, wo, wenn nicht alle, doch die meisten Ansichten
anzufithren sind, die iiber die Porismen des Euclid und iiber Porismen
diherhaupt in fritherer oder spiiterer Zeit aufgestellt worden sind.

Zuerst bictet sich uns zur Besprechung die Abhandlung des Herrn
Breton (de Champ), weil sie am Wenigsten bestimmt, was die Poris-

men eigentlich waren. Seine Schliisse bestechen iIm Wesentlichen in Fol-.

gendem: s seien die Poﬁsmen die Relationen gewesen, welehe am Hiu-
figsten bei geometrischen Untersuchungen vorkamen und der Gedanke bei
der Abfassung jenes Werkes miisse der gewesen sein, Beispiele jener Re-
lationen (jenes inneren Zusammenhanges einzelner Uutersuchungcn) und
zugleich der allgemeinen E’wlethodjen zu liefern, welche in den einzelnen
Fillen anzuwenden waren. s seien, Leisst es bei ihm, die Porismen keine
Sitze (_Propasilions) gewesen, sondern sie hiitten als Antworten aunf eine

Reihe von Fragen gedient, welche uns von Pappus nicht aufbewahrt wor-

den, wenn schon die cigentlichen Porismen des Kuelid fast vollstindig in
die Collcctiones malhematicac tibergegangen seien. Die Stellen des Proclus
hingegen werden ganz zuriickgewiesen, weil diese nur anf Siitze dey »hle-
»mente“ sich beziehen, die den Porismen dhneln, nicht aber auf diese selbst.

In seinen fritheren Publi_catianen hat der gelehrte Herr Verfasser zwar
mit kiirzerer Begriindung doch fester behauptet, was die Porismen gewesen
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soien. In dor Notiz vom 29. October 1849 findet er in ihnen die sogenannte
Transformation der Figuren, dasselbe Thema, welches Newton in
allcemeiner Fassung in dem 22. Lemma des crsten Buches der Principien
behandelt habe, und welches dort durch die Worte bezeichnet werde: Fi-
quras in alias cjusdem generis figuras mulare. Und diese Erkliirung scheint
T ausserdem noch mit der von Herrn Poncelet gegebenen iibereinzu-

N
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stimmen. _ _
In letzterer Bozichung kinnen wir ihm allerdings einigermassen bei-
pllichten. Denn in der Einleitung zu dem Traité des propricls projectives des
fignuresheisstes : die Porismen des Buclid hitten keinen anderenInhalt gehabt,
als die allzemeinsten, abstractesten Figenschaften der Figuren, deren Cha-
sakter nur sehwer durch die Sprache der alten Geometrie definirbar war.
Mit cinem Worte, es liigen hier wirkliche projectiviselie Eigenschat-
ten vor, dic Euclid durch Betrachtungen, die der Perspective angehoren,
abgeleitet habe. -
Kohren wir indessen zu Herrn Breton (de Champ) zuriick, so fin-
den wir in dessen Notiz vom 6. Juni 1853 wieder eine neue Ansicht anfge-
stellt, welche folgendermassen ausgedriickt wird: ,,Bei den Griechen galt

eine T'rage nur dann als Problem, wenn sie sich in die Worte fassen liess,

wic wird diese oder jene Sache ausgefithrt? Nun giebt es aber Fragen,
welehe durel die Erfindung oder den Ausspruch einer Wahrheit geldst wer-
den; und diese Fragen konnten die Griechen, wenn sie sich iiberhaupt da-
mit beschiftigten, nicht als eigentliche Probleme anerkennen. Diese Fra-
gen nun bildeten die Porigsmen‘. Offenbar schliesst sich diese Exklirungs-
weise, von der ersten total verschieden, an dieselben Stellen des P roclus
an, die-in der dritten Abhandlung wieder zuriickgewiesen werden. So dass
os wolll einige Verwunderung erregen darf, wie am Eingange der letzteren
Abhandlung gesagt werden kann, sie sei nur eine weitere Ausfiihrung es
sehon in jenen Notizen in den Compies rendus Enthaltenen.

Fine weitere Ansicht fiihren wir fast mit einer gewissen Scheu an, da
sie zu sehr entlegenen Zeiten von zwei Minnern aufgestellt wurde, welche
Frankreichs Mathematiker mit-Stolz zu den Ihren rechnen, von Fermat
und Chasles. Nach diesen Beiden ist die allgemeine Aufgabe, welche
durch die Porismen gelyst werden sollte, folgende: ,, Wenn ein Oxt durch
cine allen seinen Punkten gemeinsame Construction oder durch ein gewisses

Coordinatensystem bestimmt ist, dann eine andere Clonstruction oder ein
anderes Coordinatensystem zu finden, weleche allen Punkten dieses Ortes
geniigen und wodurch man die Natar und die Lage desselben erkennet ‘.
Herr Chasles setat noch hinzu: dic Data seien Brginzungen der Ele-
mente. Sie lehren aus den Bedingungen einer Aufgabe Alles das folgern
‘was aus ihnen vermdge der Elemente hervorgeht. Ebenso verhielten sich
die Porismen zu den Oertern (7). Sie dienten zur Kenntniss der Oerter zu

g€langen, indem sie die Mittel darbsten, aus den Bedingungen, durch welche

=
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ein unbekamnter Ort bestimmt wird, einen einfacheren Ansdruck dieses Or-
tes zu erhalten, der seine Natur und seine Lage niher kennen lehrt.

Diese Erklirungsweise ist eine so allgemein gehaltene, dass unter die-
selbe wohl ganz verschiedene Ansichten sich subsumiren lassen, und sagt
uns deshalb von den bisher gegebenen am Meisten zu. Was dic Anwen-
dung auf die Porismen des Euclid betrifit, so hat err Chasles scine Dj-
vination derselben noch nieht versffentlicht; wir kénnon uns daher kein Ur-
theil dariiber erlauben, und nur die Hoffaung aussprechien, os mige dahei
nieht zu viel Gewieht auf die Lemmen des Pappus gelegt sein, bei deven
Gebrauch schon Herr Breton (de Champ) mit Recht zu der erijssten
Vorsicht ermahnt. Denn, wie dieser Gelehrter bemerkt, sind unter den 70
Lemmen, die zu den Kegelsehnitten gehdren, nur 3, in welehen wirklich
Kegelschnitte vorkommen; und ebenso diivfte es sich mit
den Porismen verhalten. )

Viel specieller und auch im Ausdrucke weniger ki

den Lemmen zu

: ar gehalten ist die
Definition der Porismen, welehe Robert Simson gab (Roberti Simson

Opera quacdam veliqua, in 4°. Glasgow 1776), und welche viellejeht wegen
ihrer dunkeln Fassung iiber ein halbes Jahrhundert lang die #ffentliche
Meinung beherrschte. Inder méglichst getreuen UebersetzungvonSohnck e
(Geschichte der Geometrie von Ch asles, S. 10) lautet sie wie folgt: », 1in
Porisma ist ein Satz, in welchem ausgesprochen wird, dass man gewisse
Dinge bestimmen kénne, und in welehem man sie auch wirklich bestimmt,
wenn deren Beziehung zu festen und bekannten und auch zu solchen Din-
gen gegeben ist, welche bis in"s Unendliche variirt werden diirfen, wobei
diese letzteren durch eine oder mehrere Relationen wunter einander ver-
punden sind, welehe das Verdnderungsgesetz, dem sie unterworfen sind,
bilden.

Die neueste Arbeit tiber die Porismen von Herrn House] giebt eine
go kiihne Interpretation der Stellen des Pappus, dass wir sie gewagt nen-
pen mochten, und uns nicht damit einverstanden erkliren kinnen, wenn
cinem Worte ein Sinn zugetheilt wird, von dem es nicht wenigstens consta-
givt ist, dass er itberhaupt moglich ist, und wenn dann auf dieses eine Wort
oin ganzes System gebaut wird. So macht es aber Herr o usel. Dag
Wort cvufefnrog nimlich, welehes wir als » Nebenumstand “ iibersetzten
(wir haben ¢s bei der betreffenden Stelle in Klammern beigefiigt), nimmt
Herr Housel als einen Kunstausdruck, den er dureh acciden! {ibersetat,
wofiir wir das Wort ,, Accidenz‘* gebrauchen wollen. Dann sagt cr, bei
dem Porisma kime es einerseits'a}lf das Gesuchte an, andererseity auf die
Hypothese, und letzfel'e zerfalle in z el Tl_leile, in die eigentliche Hypo-
these und in die Acmde'@z. Jene enthalte die festen Bedingungen des Po-
ismas diese, die Accidenz, enthalte die Bedingungen dey Verinderlich-
Keit. Als Beisgpiel wird das von Simson wiederhergestellte Porism

a be-
wonach, wenn die vier Linien eincs vollstindig

nutzt, en Vierseits sich in
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6 Punkten schneiden, von denen 3 in einer Graden liegende gegeben sind,
and wenn von den 3 tibrigen Punkten 2 der Bedingung unterworfen sind, je
auf einer gegebenen Graden zu bleiben, auch der letzte Punkt eine grade
Linie zum geometrischen Orte haben wird. In diesem Beispiele besteht nach
Herrmn Housel die Hypothese darin., dass 3 von den 6 Punkten fest gege-
ben sind; die Accidenz erfordert, dass 2 von den iibrigen Punkten auf 2
gegebenen graden Linien sich bewegen; und diese beiden Bedingungen zu-
sammen bilden die Hypothese im weiteren Sinne. Das Resultat endlich be-
stoht darin, dass der letate Punkt alsdann eine grade Linie beschreibt. So
wird also endlich die Definition des Porismas abgeleitet: es beschiiftige sich
it den Sitzen, die bei der Bewegung einzelner Theile der Figuren auf-
treten. Wir geben Herrn Housel gern zu, dass er vielen Scharfsinn in
dieser Conjectur an den Tag gelegt hat, miissen aber zn viel Willkiirlich-

keit in sciner Grundannahme finden, als dass wir mehr als eben eine Con-

jectur darin erkennen sollten. ‘
Fiihren wir endlich noch die Ansicht des Herrn Nesselmann an, 50

glaubt dieser Gelehrte aus der Stelle des Pappus folgern zu miissen, dass
die Neuneren (natiirlich lJie Neueren des Pappus) solche Siitze mit dem
Namen der Porismen belegt hétten, die neben dem als Theorem ausge-
sprochenen Satze noch eine auszufiihrende Operation oder Construction in
sicli schliessen; mit anderen Worten solche Sitze, welche die Maoglichkeit
einer zu bewerkstelligenden Operation aussprechen ; die also als Liehrsatz
ausgesprochen die Ausfithrung einer Operation, als Aufgabe ausgesprochen
cinen ihre Moglichkeit bestimmenden Lehrsatz voraussetzen. Auf den Be-
_griff hingegen, Jen die Alten mit dem fraglichen Worte verbanden, wird
41s den naheren Zweck nicht periihrend gar nicht eingegangen. .

Durch die bhisherigen Auseinandersetzungen glauben wir nun gezeigt
zu haben; wie widersprechend d_ie\einzelnen,Ans_ichten iiber den Inhalt dex
verlorenen Porismen sind, und wie es gerade die Theile der Wissenschaft
en, mit denen die einzelnen Divinatoren sich besonders beschiftigten,

war
welche sie in den Porismen suchten und dann auch fanden, So war s kein

Wunder, wenn Fermat, der Mitbegriinder der analytischen Geo}met‘rie,
in den Porismen wieder erkannte; wenn der Verfasser der Géomeirie

diese
Porismen einen Vorliufer dieses seines Werkes fand;

supéricure in den
wenn Herr Po neelet in ihnen projectivische Eigenschaften der Figuren

aufireten sahj; und es sollte uns wundern; wenn Herr Housel sich nicht
‘yielfach mit Mechanik peschiiftigt hitte, da er die Porismen auf Bewe-
g11ngserscheinungeu' guriickfithrt. Xs wiirde im héchsten Grade anmassend
erscheinen, wenn wir nach diesen Bemerkungen und nach dem, Was am
Anfange- clieses:Auflsatzeé gesagt ist, unsere eigenen Gedanken als maass-
gebend ausposaunen wollten. Wenn wir sie hier in Kiirze noch beifiigen,
0 wollen wir im Ctegentheile. nur dadurch angeben, wie gich in unserem
Geiste die Wissenschaft;;rler Alten abspiegelt, die wir uns, wir gestehen e8 |

1
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offen ein, immer lieber mit dem Studium dey Analysis als der Geometric
beschiiftigt haben. Von diesem Standpunkte aber crscheint uns folgende
Liusung der Aufgabe.

Die Mathematik der Alten ist in den wesentlichsten Beziehungen von
der der Neuzeit verschieden. Sie unterscheidet sich nicht blos in der Day-
stellungsweise des Einzelnen, auch die Anordnung des Ganzen hat sich
durchaus geidndert. Bei den Alten stand die Geometrie an der Spitze der
ganzen Mathematik. Die Arithmetik war nur ein Anhiingsel derselben,
arithmetische Sitze wurden nur abgeleitet, wenn sie eine geometrische Be-
deutung hatten, galtén nur, wenn diese geometrische Deutung zuliissig war,
Daher die Beschriinktheit der Analysis bei den Alten, wenn wir unter die-
sem Namen allgemein den Theil der Mathematik ¥erstehen, der sich mit
Zahlengrossen und deren Verkniipfung beschiftigt. Im schroffen Gegen-
satze dazu stellen die neueren Mathematiker die Analysis an die Spitze von
dem richtigen Gedanken ausgehend, dass die Zahl als allgemeinste Grosse
zuerst betrachtet werden muss, um sodann zur Vergleichung der iibrigen
Grossen zu dienen. Daraus folgt, dass bei den Griechen eine ganze Reihe
von Siitzen in geometrischer Gestalt auftritt und auftreten muss, welche ur-
gpriinglich gewiss Zahlensitze waren. Wir erinnern nur an den bekann-
testen aller geometrischen Sitze, an den pythagoriischen Lehrsatz. Daraus
folgt aber ferner, dass, um manche Sitze und ihren innern Zusammenhang
mit Vorhergehendem und Folgendem recht zu wiirdigen, wir dieselben erst
in unseren neueren Gedankenkreis iiberfiiliren, sie in analytische Form
bringen miissen. So diirfte es sich auch mit den Porismen verhalten. Es
diirften in ihnen Wahrheiten enthalten sein, die auch der neueyen Analysis
Stoff zu interessanten Untersuchungen bieten, wenn auch die andere Form
sie nicht sogleich wiedererkennen liisst. Und suchen wir in dieser Absicht
die Untersuchungen der Analysis so zu classificiren, dass die cinzelnen Ab-
theilungen den Abtheilungen entsprechen, welche namentlich von Proclus
definirt werden, so glauben wir die Analogieen in folgender Weise aus-
sprechen zu konnen: . | . ’

,, Eigenschaften einer gegebenen Function zu finden, giebt das Theo-

rem an; Werthe der Function bei gegebenem Argumente leitet das

Problem ab; endlich aus. Eigenschaften auf die Art dep Funection

schliéssen, lehrt das Porisma.t




