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Aufgabe 1: (25 Punkte)

(a) Sei o:={F} die Signatur, die aus einem 2-stelligen Relationssymbol E besteht.
Berechnen Sie die reduzierte Termstruktur [2g] fur die Formelmenge

P = {Ui:’l)i+2 :i€N>1}
U { E(vo,v7), E(v1,v4), E(vg,v0), VUNvg(E(vl,vg) — E(Ug,vl)) }.

(b) Arbeiten Sie die Details fiir den Fall ¢ = (1 A o) im Beweis des Satzes von Henkin aus.

Aufgabe 2: (25 Punkte)
Zeigen Sie Folgendes:

(a) Es gibt eine widerspruchsfreie, negationstreue Formelmenge ® C FO[o], so dass [Zg] [~ .
(b) Es gibt eine widerspruchsfreie Menge ® C FO[o], die Beispiele enthélt, so dass [Ze] & P.

Hinweis zu (a): Betrachten Sie zunéchst die Formelmenge { Jug P(vg) }U{—-P(t) : t €T, }.

Aufgabe 3: (25 Punkte)
Sei o eine beliebige Signatur. Betrachten Sie die Formelmenge

¢ = {vy=t:teT,} U {IvuIvywvy=1; }.
Zeigen Sie, dass Folgendes gilt:

(a) @ ist widerspruchsfrei.

(b) Es gibt keine Menge ¥ C FOlo] mit ¥ O &, so dass ¥ widerspruchsfrei ist und Beispiele
enthalt.

— auf der ndchsten Seite geht’s weiter —



Aufgabe 4: (25 Punkte)
Sei 0 := {FE} die Signatur, die aus einem 2-stelligen Relationssymbol E besteht. Zeigen Sie:
(a) Die Klasse aller azyklischen (endlichen oder unendlichen) Graphen ist axiomatisierbar.

(b) Die Klasse aller azyklischen (endlichen oder unendlichen) Graphen ist nicht endlich axio-
matisierbar.

(c) Die Klasse aller endlichen azyklischen Graphen ist nicht axiomatisierbar.

Zur Erinnerung: FEin gerichteter Graph ist azyklisch, falls er keinen Kreis endlicher Léinge
besitzt.



